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Temat Llekcji:
Zamieniamy utamki okresowe na zwykte.

Czas trwania lekcji:
45 minut

Klasa:

IIl liceum/technikum, poziom rozszerzony

Cel ogodlny:
zastosowanie szeregdw geometrycznych do utamkéw okresowych.

Cele szczegétowe. Uczen:

m dostrzega w rozwinigciu dziesietnym liczby sume szeregu geometrycznego,
m stosuje wzOr na sume szeregu geometrycznego,

® rozwigzuje problemy praktyczne réznymi znanymi metodami,

® umiejetnie wspétpracuje i komunikuje sie w grupie,

m bierze udziat w dziataniach terapeutycznych (uczer ze SPE).

Metody, techniki i formy pracy:

m metody eksponujace: prezentacja (kompetencje osobiste),

m metody aktywizujgce: praca w grupach, gra dydaktyczna,

® praca z materiatem przygotowanym przez nauczyciela (rozwéj kompetencji w
zakresie uczenia sie),

m formy pracy: nauczanie zbiorowe, praca grupowa (jednolita i zréznicowana).

Srodki dydaktyczne:
domino matematyczne, karty pracy dla uczniéw (zréznicowane pod wzgledem stopnia
trudnodci), kartki do ewaluacii.

Opis przebiegu lekcji

1. Sprecyzowanie celéw i postawienie problemu
Nauczyciel na poczatku lekcji przeprowadza z uczniami rozgrzewke w formie gry
domino. Zadaniem uczniéw jest dopasowanie liczb zapisanych w formie dziesietnej
nieskoriczonej okresowej do podanych utamkéw zwyktych. Uczniowie w trakcie pracy
postugujg sie znanym im sposobem zamiany utamka okresowego na zwykty.

2. Analizowanie i porzagdkowanie zdobytych doswiadczen

Nauczyciel przedstawia uczniom problem do rozwiazania: zamieni¢ liczbe 0,3(5) na
utamek zwykty. Uczniowie zauwazaja, ze podang liczbe mozna zagisaé w pjostaci: 0,3(5)
=0,3+0,05+ 0,005+ 0,0005 + 0,00005 + ... Liczba

+ + + ...
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jest suma nieskorczonego ciggu geometrycznego o pierwszym wyrazie a, = % oraz

ilorazie g = 10" Zatem jego suma wynosi: .S = 1 & 7

Po podstawieniu otrzymujemyS = 1(2%51 = %

Stad h‘czbao,3(5)zliJr % _ % .

Uczniowie podajg wtasne przyktady, w ktérych wystepuje cigg sum czeSciowych.
Nauczyciel formutuje pytania kluczowe, ktére majg motywowac uczniéw do
samodzielnych poszukiwan.

3. Twércze wykorzystanie wiedzy

W rozwigzaniach zadar uczniowie beda postugiwali sie suma szeregu geometrycznego,
czyli ciggu sum czeSciowych. Nauczyciel dzieli uczniéw na 4 grupy zadaniowe, ktérych
zadaniem jest zamiana utamkéw okresowych na zwykte. Przyktady do wykonania:
0,(13); 0,(145); 0,1(23); 0,21(3); 0,42(31); 0,2(315).

Uczniowie zapisuja kazda liczbe w postaci ciggu sum czeSciowych, podaja pierwszy
wyraz oraz iloraz. Przedstawiajg liczby w postaci utamkéw zwyktych, zwracaja uwage na
warto$¢ mianownika w przykkadach typu: 0,(13); O,(145).

4, Prezentacja pracy

Po wykonanej pracy nastepuje prezentacja uczniowskich rozwigzan. Uczniowie
sprawdzajg wartosci otrzymanych utamkéw, formutuja wnioski na podstawie wtasnych
spostrzezen. Po prezentacji pracy uczniowie utrwalajg wykorzystanie sumy szeregu
geometrycznego do rozwigzywania nastepujacych probleméw:

Zadanie 1. Suma wszystkich wyrazéw nieskoriczonego ciggu geometrycznego jest réwna
24, a suma trzech poczatkowych wyrazéw wynosi 21. Oblicz sume 25 poczatkowych
wyrazéw ciggu arytmetycznego, w ktérym trzeci i pigty wyraz s odpowiednio trzecim i
piatym wyrazem danego ciggu geometrycznego.

Zadanie 2. W ciggu geometrycznym a_dane sa: a,= 11 a, = 2 —log2x. Dla jakich
wartosci x szereg a, + a, * a, * ... jest zbiezny? Dla jakich wartosci x suma tego szeregu
jest mniejsza od 1?7

Zadanie 3. Zaznacz na ptaszczyznie zbior wszystkich punktéw o wspétrzednych (x, y),
dla ktorych szereg geometryczny 1+1log, x +...+log’™ x +... jest zbiezny.

5. Samoocena i refleksja uczniéw

Nauczyciel podczas prezentacji uczniéw ocenia ich prace (stosuje kryteria dostosowane
do uczniéw ze SPE) na podstawie uzyskanych wynikéw oraz wysitku wtozonego w
wykonanie zadania. Ewaluacje lekcji przeprowadza w formie kartek ze stwierdzeniami
rozmieszczonymi w sali (np. nabyte umiejetnosci wykorzystam w zyciu). Na kartkach
uczestnicy lekcji doczepiajg spinacze biurowe na zasadzie taficucha pod tymi
stwierdzeniami, z kt6rymi sie zgadzaja.



Podczas gry w domino uczniowie zamieniajg utamki okresowe na zwykte za
pomoca réwnan. Zasadniczym celem lekcji jest to, aby uczniowie opanowali
umiejetnod¢ zamiany utamka okresowego na zwykty przy uzyciu wzoru na

cigg sum czeSciowych. Zadania po prezentacji wynikéw zamiany utamkéw
okresowych na zwykte maja utrwali¢ u uczniéw umiejetnos¢ stosowania szeregu
geometrycznego i pokaza¢, ze to zagadnienie moze rozwigza¢ wiele probleméw.



