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Temat Llekcji:
Pochtonieci prawdopodobienstwem catkowitym.

Czas trwania lekcji:
45 minut

Klasa:
IV liceum/technikum, poziom rozszerzony

Cel ogodlny:
zastosowanie twierdzenia o prawdopodobienstwie catkowitym.

Cele szczegétowe. Uczen:

m stosuje klasyczny wzér na prawdopodobienstwo,

m wykorzystuje w zadaniach twierdzenie o prawdopodobienstwie catkowitym,

m korzysta w obliczeniach ze wzoru na prawdopodobiefistwo warunkowe,

m postuguje sie drzewkami w rozwigzywaniu zadan,

m tworzy samodzielnie modele matematyczne opisujace zjawiska z zycia
codziennego,

m realizuje grupowe zadania i projekty (uczen ze SPE).

Metody, techniki, formy pracy:

® praca z materiatem przygotowanym przez nauczyciela,

m metody aktywizujace: doswiadczenia poszukujace (rozwéj kompetencii
matematycznych i w zakresie uczenia sie),

m metoda ICT: zastosowanie aplikacji komputerowych (kompetencje cyfrowe),

m formy pracy: nauczanie zbiorowe, praca indywidualna (jednolita i zréznicowana).

Srodki dydaktyczne:
plansze do rysowania drzewek, karty pracy dla uczniéw, ankieta ewaluacyjna, komputer.

Opis przebiegu lekcji

1. Sprecyzowanie celéw i postawienie problemu

Nauczyciel przedstawia uczniom problem do rozwigzania: w urnie mamy 8 kul biatych
i 5 kul czarnych. Wyciggamy jedna losowa kule i odktadamy jg, nie sprawdzajac koloru.
Jaka jest szansa wyciggniecia za drugim razem kuli biatej? Wprowadzamy nastepujace
oznaczenia: A — za drugim razem wyciagnelismy kule biatg, B — za pierwszym razem
wyciggnelismy kule biatg, C — za pierwszym razem wyciggnelismy kule czarna.
Otrzymujemy:

P(A) = P(AIBIP(B) + PAIOP(C) = 15 15+ 15 13 = 105 -

Uczniowie przedstawiajg na planszach sytuacje z zadania za pomoca drzewka.




2. Analizowanie i porzagdkowanie zdobytych doswiadczen

Nauczyciel przedstawia uczniom definicje prawdopodobieristwa catkowitego: jezeli
zdarzenia B, B,, ..., B_ wykluczaja sie parami i maja prawdopodobieristwa dodatnie, to
dla kazdego zdarzenia A zawartego w sumie zdarzen B,*B,-...-B_zachodzi P(A) = P(A|B])

: P(B]) + P(A|BZ) : P(BZ) +ot P(A|Bn) : P(Bn). Nauczyciel wyjasnia uczniom, ze kazdy
bedzie pracowat indywidualnie. W tym celu uczniowie losujg zadania od nauczyciela,
ich rozwigzania zapisuja na kartach pracy. Przyktadowe zadania:

Zadanie 1. Na loterii mamy 30% loséw wygrywajacych, 60% loséw przegrywajacych
oraz 10% loséw ,Otrzymujesz jeszcze jedna szanse”, pozwalajacych na wyciagniecie
kolejnego losu. Jakie jest prawdopodobienstwo wygranej?

Zadanie 2. Z urny zawierajacej 4 kule czarne i 3 kule biate losujemy kule, po czym
zwracamy jg do urny i dorzucamy jeszcze dwie kule tego samego koloru co wylosowana.
Nastepnie ponownie losujemy kule z urny. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze za
drugim razem wylosujemy kule czarng?

Zadanie 3. W urnie U, jest 7 kul biatych i 5 kul czarnych, a w urnie U, znajduija sie 3
kule biate i 7 czarnych. Rzucamy kostka do gry. Jezeli wypadnie liczba oczek nie wigksza
niz 2, to losujemy dwie kule z urny U, w przeciwnym razie losujemy dwie kule z urny
U,. Oblicz prawdopodobieristwo wylosowania dwéch kul biatych.

3. Twércze wykorzystanie wiedzy

Obowiazuje zasada, ze uczniowie po zakoriczeniu kazdego zadania losuja nastepne
zadanie. Ich liczba jest dostosowana do tempa pracy oraz indywidualnych predyspozycji.
Do graficznego przedstawienia rozwigzania w formie drzewka uczniowie wykorzystuja
plansze lub komputer z programem graficznym. Ocena poprawnosci zadar odbywa sie na
biezaco, przy uzyciu kryteriéw dostosowanych do wystepujacych dysfunkcji u uczniéw.

4. Prezentacja pracy

Po zakonczeniu pracy nastepuje prezentacja wykonanych zadan. Chetni uczniowie
omawiaja i przedstawiajg wykonane drzewka.

5. Samoocena i refleksja uczniéw

Na podsumowanie pracy na lekcji nauczyciel przeprowadza z uczniami runde
ekspercka w formie quizu zkozonego z 5 prostych zadan dotyczacych obliczania
prawdopodobienstwa zdarzen. Utrudnieniem jest ustawione ograniczenie czasowe na
udzielanie odpowiedzi. Quiz mozna przygotowac np. w aplikacji getkahoot.com.

Komentarz metodyczny

Aby uczerh mégt sprawnie postugiwac sie wzorem na prawdopodobienstwo
catkowite, powinien mie¢ opanowane fundamenty rachunku
prawdopodobienstwa, takie jak: zdarzenie, przestrzen zdarzen elementarnych,
klasyczna definicja prawdopodobiefstwa. Tematyka lekcji powinna by¢
kontynuowana przy okazji realizacji zagadnienia reguty Bayesa.



